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Oépo A
Al.’Eoto o ovvaptnon f, 1 onola givor opiopévn og éva khelotd didomua [o,B]. Av:

o 1 f glvon cvveyng oto [a, B] o

o fa)=f(B)

vo, arodeiete 0Tt , yuo kabe apBud n uetaéd tov f (oc) ko f ([5) VIAPYEL VA, TOLAGYLIGTOV

X, €(o,B) tétoro, dote f(X,)=n.

7 povéodeg
A2. Na dwtvndoete o Oedpna Bolzano ko va ddoete TV YEOUETPIKN TOV EpUNVELa.
4 povadeg
A3. OeopnoTE TOV TOPAKAT® 1GYLPIoUO:
«Av f omadnnote coveyng oto [a,B] xon f(a)f(B)>0 tote f(X)#0 yor k6Oe X.€ [0, B] ».
a) Eivon aAnfng, 1 wevdng n mpdtaon;
B) Na artiodoynoete TNV amdvinomn 6o GTO EPATNLO O.
4 povdoeg

A4. No yopakmpicETE TIg TPOTAGELS TOL AKOAOVOOVV, YPUPOVTOC GTO TETPASLO GUG TO YPALLLA TOV
avtioTolyel o€ kdOe TpoTaom kat dimha oTo Ypdupa ™ AEEN Z®GTO, av 1 TPOTUoT Eivol GOoT, N
AdBoc, av 1 Tpdtacn eivar AavOaouévn.

@) Av vrépyet X, €(a,B) tétoto, dote f(X,)=0 worf(a)f(B)<0 tote n f etvon cuvexic oto [a.B].
B) Av wa cuvaptnon T eivar cuveync oe £va civoro A kot dev undeviletor 6” avtd, 1ote dratnpel
TpdoNo 610 A .

M A fimf(x) =0, 0w XILrI(lTi()z—w.
8) Av )!I_)I’E]Of(x)z—oo , 10TE )!I_)I’L]O(—f (X))=+oo.

€) Av éva onueio M(a,B) AVIAKEL BT YPOPIKT TOPACTACN UIOG aVTIGTPEYIUNG cuvaptnong f, tote 10
onueio M'(B,a) aviket ot ypagikh mapdotoon e f .
10 povéideg
Oéfpo B
Aivovta o cuvaptieelg F,9:R — R yia t1¢ omoieg 1oyet :
o —1<f(x)<x'-2x"yakdbe XeR ,

VA% + X + 2% ,x<—%

e (x) = -1 X=0
cuv4x —1

X
B1. No d¢i&ete 6T T ivar cuveyng oto 1.

,X>0

7 povadeg
B2. Na d¢itete ot
. 1 . .
a) XILrECg(x)_—Z B) leerg(X)_O ) XILrglg(x)_O.
12 povadeg
B3. Av n f eivar cuveync oto R, tote va deilete 6t 1 ypopikn Topdotacn g f téuvel v gubeia
(8) : Yy=—2X og éva TovAdy10TOV oNLElo e TETUNUEV X, € (—1, 1) .
6 povadeg
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Oéna T
"Eoto cuveyng ouvapton f:[0,+0) - R yia mv onola woybdet 611 (f 2(x)- X)(eX + X) =0 ya k60 X >0
ko f(1)=-1.
I'l. Na anodeitete ot f(X)= ~Jx.

8 povadeg
I'2. No omodei&ete 0Tt npf (x)++x >0 yo0 kGbe X >0.

4 povéoeg

I'3. No vrohoyicete o TopaKdTm Opia:

) X 1—0vv2(f2(x)) 1
a) lim lim—m—— lim| f(X)nu——
4 e X+ (X2 + x+1) b i NU2x v lim) )sz(x)
6 povadeg
I'4. No Moete oto [0,+0) v e&icoon f(x)=1-e™
5 povdideg
Oéna A
Atvetorn cvvapmon f(x)=e*—In(x+npx)—3 ywo mv onoia wydovv:
e Hekicwon f(x)=0 &t axpig do piles p;,p, HE P, <P, .
o Ioybovv o1 vrobéceig Tov Bewpruatog Bolzano yo v f 610 dideTnpo [1, 2] .
Al. Na amodeiete 6t 1 cuvaptnon f opileton 610 (0, +OO) (3 povddeg) kat ot cuvéxela 0Tt
O0<p, <1l<p, <2 (5 povadeg).
8 povadec
. s o ) (263 + e3nu2)x —e*’
A2. Na amodeitete 6T1 2€° +e'nu2<e” (2 povadeg) xat va Ppeite to opto lim =
X—>+0 e -1
(2 povadeq).
4 novaoeg
A3. No Bpeite to mpdonpo g cuvaptmong f.
3 povédeg
et
A4. Av 1 f tapovcialel edyuom T 610 X, t0 (X, ) Ko yvepilovpe 6T lim — =+o0, té1e:
X—>+00 X
) No omodeitete 611 py/<Xy <ps-(b-povade) kon lim f(x) =+ (2 povédeq).
B) No anodeitete 0111 ypopikh tapdotacn g f tépuver v evbeio y =4, émov A > f (XO) o€

TovAdytoTov 30 onueia (5 povadeg). Tt cvvéyeta va anodeifete 6t n eéiowon f(x)=F2(X) é&et
TOLAGYIoTOV TE60EPIS PLLES (2 LOVADEC).

3+ 7 =10 povdodeg

Kain Toyn!



